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1. Considere una economia con dos individuos competitivos: i = A, B. Las preferencias
de estos individuos estdn dadas por:

v, In(H —n;) + Ing¢;,
donde v4 > vp. La produccién se lleva a cabo por una empresa agregada con tecnologia:
y=Al'"2.

Considere dos escenarios posibles: en el escenario I, el individuo A es el tnico dueiio
de la empresa representativa; y en el escenario I1, el individuo B es el tinico dueno de
la empresa. Suponga que los pardmetros son tales que, en equilibrio, ambos trabajan
en ambos escenarios. Indique con los subindices I y I las variables de equilibrio en el
escenario respectivo.

(a) Exprese, en términos de los pardmetros del modelo los valores del empleo de equi-
librio en cada escenario, I7 y I7;.

(b) Muestre convincentemente que I7 < [7;. Explique intuitivamente este resultado a
partir de los efectos ingreso que se dan al pasar del escenario I al I1.

2. (Opcion maltiple) Considere una economia estdtica donde hay I consumidores y J em-
presas. Los consumidores son idénticos y tienen preferencias Cobb-Douglas. Todas
las empresas tienen una tecnologfa Cobb-Douglas, y; = Ajljlfa7 donde A; varfa entre
empresas. En este caso:

(a) La produccién de cada empresa no depende ni de I ni de J.

b) La produccién agregada se ve afectada de la misma manera por I y J, independi-
greg y
entemente de los pardmetros del modelo.

—
o
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Las horas trabajadas por persona no dependen ni de I ni de J.

(d) Si la productividad de algunas empresas se incrementa, el empleo agregado de
equilibrio serd mayor.



(e)
(f)

En el equilibrio, la productividad marginal de la mano de obra serd mayor en las
empresas con mayor Aj;.

El cociente de las ganancias entre las horas contratadas, (77 /I7), serd mayor en las
empresas con mayor Aj;.

3. (Opcion mailtiple) Considere una economia poblada por I individuos, todos con idénticas
preferencias dadas por:

ui(h,c) =vlnh; + Ing;.

Todos los individuos reciben la misma dotacién de tiempo H. El individuo 1 tiene una
participacién 67 = 6 < 1 en el capital de la empresa representativa; el resto, 1 — 6,
se distribuye por partes iguales entre los demés individuos ¢ = 2,3,...,I. La empresa
representativa opera con la tecnologfa:

Y= Al

Suponga que los pardmetros del modelo son tales que, en todos los equilibrios que se
describen, el Sr. 1 no trabaja. Diga cudl de los siguientes incisos es falso:

(a)
(b)

Un incremento en A no altera el empleo de equilibrio *.

Un incremento en 6 da lugar a un incremento en el empleo de equilibrio [*.

Un incremento en I da lugar a un incremento en el consumo de equilibrio del sr.
1, .

Un incremento en 6 da lugar a una reduccién en el valor de equilibrio de ¢}, para

1=2,3,...,1.
Un incremento en I da lugar a una reduccién en el salario de equilibrio w*.

Un incremento en I da lugar a un incremento en el valor de equilibrio de n}, para
1=2,3,...,1.

4. Considere una economia con un consumidor representativo, con preferencias dadas por:

u(h,¢) =~vInh+1Inc

y una empresa representativa con tecnologia:

(a)

(b)

f(ly =A==

Describa el equilibrio para esta economia, que ya ha sido visto en clase, haciendo
énfasis en los niveles de equilibrio del empleo, los salarios y las ganancias de la
empresa representativa.

Suponga ahora que una potencia extranjera invade el pais y expropia las acciones
de las empresas. Las ganancias que la empresa genera salen del pafs. El individuo
representativo sigue ofreciendo su esfuerzo en un mercado laboral competitivo.
Calcule los nuevos niveles de equilibrio del empleo y del salario. Demuestre que,
bajo estas circunstancias, el empleo de equilibrio no depende de la tecnologia. Dé
una interpretacién econémica de este resultado.



5. Considere una economia de un periodo, cuya tecnologia agregada estd dada por:
Y = ALY, 0<a<l,

donde L es el esfuerzo laboral agregado, definido como el nimero de personas que
trabajan, IV, multiplicado por la fraccién del tiempo que cada uno asigna a esa tarea, [.

La economia estd compuesta por N agentes idénticos, que ofrecen mano de obra en un
mercado competitivo a cambio de una remuneracién, w. Ademds, cada individuo recibe
una N-ésima parte de las ganancias, m, que genera la produccién agregada una vez
deducidos los costos laborales. Los agentes también se encargan de que las ganancias
alcancen su maximo valor, tomando en cuenta las restricciones tecnoldgicas y de mercado
que prevalecen.

Dado esto, el objetivo de cada agente es:

max vyIn(l—1)+Inc
s.a.

1
c=wl+ Nﬂ'(u)),

donde w(w) es el valor méaximo de las ganancias agregadas cuando el salario es w.

(a) Obtenga una expresién para el esfuerzo laboral por persona, [, el salario real w,
y las ganancias por persona en términos de los pardmetros del modelo, cuando la
economia se encuentra en equilibrio.

Suponga ahora una situacién en la que el nimero de habitantes de esta economia se
duplica, prevaleciendo el mismo principio sobre la propiedad de la empresa. Es decir,
ahora cada individuo es acreedor 1/(2N) de .

(b) Obtenga el esfuerzo laboral por persona que prevalece en equilibrio bajo estas
circunstancias.

(c) Obtenga el salario real y las ganancias por persona en equilibrio y establezca de
qué manera las diferencias entre éstas, y las que prevalecen inicialmente, explican
el resultado del inciso (b).

(d) Suponga de nuevo una situacién en la que la poblacién inicial, N, se duplica, pero
ahora el cambio demografico se da a través de un proceso migratorio; con lo cual,
los recursos de los inmigrantes estd limitado a su ingreso laboral, mientras que la
propiedad de las empresas se conserva en manos de los pobladores originales. Las
preferencias de los inmigrantes son las mismas que las de los pobladores originales.
Bajo estas condiciones, obtenga la oferta de trabajo de los inmigrantes.

(e) Muestre que bajo las condiciones del inciso (d), en equilibrio, el esfuerzo laboral
de cada uno de los pobladores originales estd dado por:
11—« Yo
l—a+y (A+y)(0-a+7y)




(f) {Coémo se compara el salario real de equilibrio que resulta de las condiciones del
inciso (d), con el que se obtiene en el inciso (b)?

6. Considere una economia estdtica poblada por dos consumidores competitivos (i = 1, 2)
y por dos empresas competitivas (j = 1,2). La tecnologia de la empresa j estd dada
por:

y; = fi(1) = Al

Ambos consumidores tienen las mismas preferencias:
Ui(h,¢) =vInh+Inc.

Los dos individuos reciben la misma dotacién de tiempo, H = 1. La tnica diferencia
entre ellos es que el individuo 1 es el tnico dueno de la empresa 1, y el individuo 2 es
el inico dueno de la empresa 2. Los individuos aportan su esfuerzo laboral a través de
un mercado laboral competitivo: es decir reciben un salario de mercado w por unidad
de tiempo trabajada, sin importar si trabajan en una u otra empresa.

(a) A partir de las condiciones de eficiencia del problema de los consumidores y de las
empresas, exprese la oferta laboral de cada individuo en funcién de la demanda
laboral de la empresa de su posesién.

(b) Utilice su respuesta al inciso (a) y las condiciones de vaciado del mercado laboral,
para determinar el nivel de empleo agregado de equilibrio.

(¢) Suponga, inicialmente que A; = Ay = A. Determine el nivel de empleo de equilibrio
de cada empresa y el salario de equilibrio.

Suponga ahora que la empresa 2 experimenta un incremento en su productividad, de
manera que As = pA, p > 1 (mientras que A; permanece en el valor original A).

(d) A partir de su respuesta al inciso (b) indique cémo afecta esta mejora en produc-
tividad al nivel de empleo agregado de equilibrio.

(e) Determine los nuevos niveles de empleo de equilibrio para cada empresa.

(f) A partir su respuesta al inciso (a), determine si el esfuerzo laboral del individuo 1
se incrementa, disminuye o permanece sin cambios. Dé una explicacién intuitiva
de este resultado con base en los efectos sustiticiéon y riqueza.

(g) Represente, por medio de una grafica, el problema que enfrenta el individuo 1,
antes y después del choque tecnolégico de la empresa 2. Utilice su respuesta al
inciso (f) para construir un argumento que demuestre de qué manera dicho cambio
tecnolégico afecta el bienestar del individuo 1.

8. Considere una economia poblada por dos individuos con distinta habilidad laboral. La
manera de introducir esta heterogeniedad es como sigue. Definimos la tecnologia y
el mercado laboral en funcién de unidades de servicios laborales, y no en funcién de
unidades de tiempo. La habilidad laboral de cada individuo se refleja en la cantidad de
servicios laborales que aporta por hora trabajada. Suponga que el individuo 1 aporta



una unidad de servicios laborales por unidad de tiempo; mientras que el individuo 2
aporta ¢ > 1 unidades de servicios laborales por unidad de tiempo. La tecnologia es:

y=Al'""",

donde ! son las unidades de servicios laborales contratadas por la empresa. El precio
de mercado de cada unidad de servicios laborales es w (lo que implica que el individuo
recibe w por hora trabajada, mientras que el individuo 2 recibe ¢w por hora trabajada).

Ambos tipos de trabajadores poseen las mismas preferencias sobre ocio y consumo:
u(h,c) =vInh+1nc
y se enfrentan a la misma restriccién en el uso de su tiempo:
H=n+h.

(a) Derive las ofertas de trabajo de cada individuo, n;(w), y también expréselas en
términos de la demanda de servicios laborales [(w).

(b) Defina la condicién de vaciado en el mercado de servicios laborales y exprese,
en términos de los pardmetros del modelo, la cantidad de servicios laborales de
equilibrio, su precio de equilibrio y la produccién de equilibrio.

(c) A partir de las funciones de oferta individuales, determine cudl de los dos individuos
trabaja m&s horas. Dé una explicacién intuitiva a su respuesta, con base en los
efectos sustitucién e ingreso que cada uno enfrenta.

(d) Suponga ahora que el individuo 1 tiene la opcién de vivir en esta economia, o en
otra en que todos tienen la misma habilidad (¢ = 1). Indique en qué economia
trabajarfa mas.

(e) Falso, verdadero o incierto: Con base en el escenario del inciso anterior, el consumo
de equilibrio del individuo 1 es mayor en la economia con habilidades homogéneas.

9. Considere una economia poblada por dos tipos de individuos. Los primeros, que identi-
ficaremos con el subindice s aportan a la produccién trabajo calificado. Los segundos,
que identificaremos con u, aportan trabajo no calificado. Suponga que hay un nimero
S de trabajadores calificados y un nimero U de no calificados. La poblacién total de
la economia es I = U + S. Independientemente del tipo de trabajo que ofrecen, ambos
tipos de individuos tienen las mismas preferencias, que estdn dadas por:

U(hz, Ci) = ’yln hq; + In Ci,
donde i € {s,u}. Ambos tipos de individuos tienen una dotacién de H horas, que deben
asignar entre ocio, h, y trabajo n; (i = s,u, segun el caso).

La empresa representativa es propiedad exclusiva de los trabajadores calificados, quedando
repartida a partes iguales entre ellos. La produccién se realiza mediante una tecnologia
Cobb-Douglas que utiliza como insumo tanto el trabajo calificado como el no calificado:

y = ALl



donde o+ 3 < 1. Por lo tanto, existen dos mercados laborales: uno para los calificados,
que paga un salario por hora trabajada wsg, y otro para los no calificados, que paga un
salario por hora trabajada w,. Los calificados no pueden participar en el mercado no
calificado y viceversa.

(a) Defina el problema de maximizacién de la empresa representativa y muestre la
relacién que existe entre la produccion y el ingreso laboral de cada tipo de traba-
jadores, siempre que la empresa elija los niveles 6ptimos de empleo.

(b) Defina el problema de maximizacién al que se enfrentan los trabajadores calificados
y no calificados, y escriba sus respectivas funciones de oferta de trabajo.

(c) Basdndose en los resultados obtenidos en los incisos (a) y (b), exprese en términos
de los parametros del modelo la cantidades de equilibrio de trabajo calificado y no
calificado.

(d) Exprese, en términos de los pardmetros del modelo, la produccién de equilibrio. A
partir de su respuesta al inciso (a), exprese el consumo de equilibrio de cada indi-
viduo no calificado, y utilice este resultado para expresar el consumo de equilibrio
de cada trabajador calificado.

(e) Exprese el cociente de los salarios de los trabajadores calificados respecto de los no
calificados (también conocido como “prima por habilidad”). Finalmente, suponga
que S aumenta a la vez que U disminuye, de manera que I permenece sin cam-
bios. Discuta el impacto que dicho cambio demogréfico tiene sobre la prima por
habilidad. Dé una interpretacién intuitiva al respecto.

10. Considere una economia estética poblada por un individuo competitivo, con preferencias
vIn(H —n)+ Ine, y una empresa competitiva con tecnologfa Cobb-Douglas, y = Al*~<.
El consumidor es dueno de la empresa, y recibe un salario w por unidad de tiempo
trabajada. Suponga que vy =3/2, H=1,a=1/2y A= 16.

(a) Encuentre los valores de equilibrio de las horas trabajadas, de la produccién, del
consumo y del salario.

(b) Muestre gréficamente en el plano ¢, n la restriccién presupuestaria que enfrenta el
individuo en el equilibrio del inciso (a)..

Suponga que ademds de trabajar en la empresa, el individuo puede optar por dedicar
un cierto nimero de horas m para operar una tecnologia informal (casera) donde puede
producir el mismo bien que la empresa competitiva pero con la funcién de produccién:
Ym = 12m. Si el individuo elige operar su tecnologia informal, su consumo total es
la suma de los bienes que adquiere méds los bienes que produce en casa; asimismo, su
ocio queda dado por h = H — n — m, donde n son las horas trabajadas en la empresa
competitiva.



11.

(¢) Muestre graficamente la restriccién presupuestaria que el individuo enfrentaria si:
i) solo puede trabajar en la empresa competitiva una cantidad menor o igual a las
horas de equilibrio del inciso (a) y, i) puede dedicar horas adicionales, si lo desea,
a la tecnologia informal.

(d) Muestre graficamente y argumente convincentemente el tiempo que, en el equili-
bruio, el individuo le dedica a la produccién informal.

Suponga ahora que el gobierno fija un salario minimo @w = 24. Suponga, en los siguientes
dos incisos, que la produccién informal estd prohibida (o que no existe dicha tecnologia).

(d) Calcule el nimero de horas que la empresa contrata al salario w, asi como la
produccién que realiza y las ganancias que genera.

(e) Apoyéndose en una gréfica similar a la del inciso (b), calcule las horas que el
individuo desearfa trabajar y el consumo que desearfa adquirir.

Finalmente suponga que las horas que individuo puede trabajar en la empresa com-
petitiva estdn acotadas por el monto de empleo que la empresa quiere contratar en el
inciso (d), pero que el individuo tiene también la opcién de dedicar horas adicionales a
la produccién informal.

(f) Encuentre m* y el consumo total.
Considere una economia con dos individuos, A y B, cuyas preferencias estan dadas por:
ua(h,c) = (14+~)h+Inc,

ug(h,¢) =~vInh+Inc.

Ambos individuos tienen la misma dotacion H4 = Hg = H. Por su parte, el individuo
A es propietario de una proporcién 64 = 6 de la empresa representativa, mientras que
el individuo B es propietario de la proporcién g = 1 — 6. La tecnologia de la empresa

representativa estd dada por:
y=Al'""

(a) Describa gréficamente el problema del consumidor A para un salario w arbitrario,
trazando cuidadosamente sus curvas de indiferencia. Muestre en dicha gréfica
cémo cambia su punto éptimo de consumo al incrementarse 6.

(b) Exprese las ofertas laborales de cada individuo en términos del empleo agregado,
. A partir de éstas, obtenga una expresion para el empleo agregado de equilibrio
en términos de los pardmetros del modelo.

(c) Con base en su respuesta al inciso (b), diga cudl es el efecto de un aumento en
0 en los valores de equilibrio del empleo agregado, de la produccién agregada y
del salario. Discuta brevemente cémo esté relacionado el cambio en el empleo de
equilibrio con la reaccién de cada individuo a cambios en su ingreso no laboral.

(d) Utilizando el resultado del inciso (¢) y las condiciones de vaciado del modelo,
identifique cudl es el efecto de un incremento en 6 sobre el consumo de equilibrio
de cada individuo.



(e) Repita el inciso (c) para las horas trabajadas de cada individuo.
12 Considere una economia poblada por una empresa representativa con tecnologia:
y=Al'""% con0<a<l.

y que contrata horas de trabajo al salario w. En la economia hay I individuos con
idénticas preferencias, dadas por:

w(zi,¢i) =vInz; +Ing,

donde z representa un servicio que cada individuo produce para sf mismo, utilizando el
tiempo que no le dedica a la empresa. Es decir, a los individuos no les interesa el ocio
por sf mismo sino la cantidad de servicios domésticos que logran producir con su tiempo
(les gusta vivir en una casa limpia). En concreto, suponga que:

2= B(h; +k))'™", con0<p<l,

donde h; es el tiempo que el individuo le dedica a los servicios domésticos y k; representan
robots propiedad del individuo y que son sustitutos perfectos del tiempo que €l dedica
a la produccién de servicios domésticos. Ni el ocio ni los robots se pueden comprar,
vender ni pedir prestado.Cada individuo recibe una participacion €; en las ganancias de
la empresa y tiene una disponibilidad total de tiempo H que debe dividir entre tiempo
en la empresa, n;, y tiempo dedicado al hogar, h;. Suponga que los pardmetros son tales
que en todos los equilibrios que se describen, todos los individuos ofrecen una cantidad
estrictamente positiva de horas en el mercado laboral, n} > 0.

(a) Escriba el problema de maximizacién del consumidor ¢, y obtenga su funcién de
oferta laboral n;(w).

(b) Utilice las propiedades de la tecnologia y las condiciones de vaciado en el mercado
laboral para obtener el empleo agregado de equilibrio L*, muestre su relacién con
cada k; y dé una interpretacién intuitiva de su resultado.

Suponga ahora que en la economia hay dos tipos de individuos: los ricos (i = 1,2,..., R)
y los pobres (i = R+ 1,...,I) (observe que hay R ricos e I — R pobres). Cada rico
recibe una participacién en las ganancias de la empresa 6; = 1/R, y recibe también
k; = k robots (i = 1,2,...,R). Los pobres no son duenos de la empresa ni tienen
robots, §; = k; =0 (i=R+1,...,I).

(c) Exprese, en términos de los pardmetros del modelo, el consumo de equilibrio, ¢, y
la produccién de servicios domésticos, z;, para un individuo pobre, ¢ = R+1,--- 1.
Muestre convincentemente cémo cambia su bienestar cuando la dotacién de robots,
k, que recibe cada rico se incrementa.

M
‘Lr\ Suponga ahora que un nuevo gobierno le expropia los robots los ricos y se los reparte
———'{ por partes iguales entre los pobres (los ricos siguen siendo los duenos de la empresa).
~\

(d) Muestre convincentemente si esta accién incrementa, decrementa o deja sin cambios
el bienestar de los pobres.

v @™



13. Considere una economia poblada por un consumidor representativo con preferencias:
u(h,c) =~vInh+lnc,

quien cuenta con una dotacién de tiempo H. En la economia hay dos empresas compet-
itivas, j = D, E. La empresa D es 100% propiedad del consumidor representativo; la
empresa E es de propiedad extranjera. Suponga que ambas empresas operan con una
tecnologfa:

yj ZAjll_a, j :D,E

Suponga ademds que Ap = Ay que Ag = AA, con A > 0. El consumidor representativo
aporta, al salario w, la totalidad del esfuerzo productivo.

(a) Exprese, en términos de los pardmetros del modelo, el empleo agregado de equi-
librio L*. Indique si esta variable aumenta, disminuye o permanece sin cambios al
incrementarse A y dé una interpretacién de este resultado con base en su intuicién
econémica.

(b) Exprese, en términos de los pardmetros del modelo, el salario de equilibrio w* y
el empleo de equilibrio en la empresa doméstica, [},. Indique si estas variables
aumentan, disminuyen o permanecen sin cambios al incrementarse A y dé una
interpretacion de este resultado con base en su intuicién econémica.

(¢) Por medio de una grifica, y a partir de sus respuestas a los incisos (a) y (b), indique
si el bienestar del consumidor representativo aumenta, disminuye o permanece sin
cambios al incrementarse .
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